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आँकड ़ों  के प्रक र एवं संकलन 
➢ आँकड़े  (Data) उन सूचनाआं या तथयां का वितरण होत़े  हैं , जो वकसी विशिष्ट क्ष़ेत्र मं एकत्रत्रत वकए जात़े  हैं। साां ख्ययकी मं 

आँकडां का विश्ल़ेषण और अध्ययन सांययात्मक रूप मं वकया जाता है, तावक हम वकसी भी विषय पर गहरी समझ प्राप्त कर 
सकं। 

➢ आँकड ़ों के संग्रहण के आध र पर आँकड ़ों को दो प्रक र ़ों म़ों ब ँट  ज त  है: 

1. प्र थममक आँकडे (Primary Data): 

➢ वववरण: य़े  ि़े  आँकड़े  हैं  जो अनुसांधानकताा या प्ऱेक्षक पहली बार एकत्र करता है। इन आँकडां को एकत्रत्रत करऩे  क़े  शलए प्ऱेक्षक 
खुद अथिा अनुसांधानकताा अपऩे  क्ष़ेत्र मं जाकर डाटा सांग्रह करता है। यदद पहल़े  स़े  वकसी विषय स़े  सांबां धधत आँकड़े  एकत्र वकए 
गए होत़े  हैं, और अनुसांधानकताा उन्ह़े  पुनः एकत्र करक़े  उपयोग करता है, तो इन्हं भी प्राथधमक आँकड़े  माना जाता है। 

➢ संग्रहण ववमधय ँ: 

1. व्यक्ततगत स क्ष त्क र य  प्रत्यक्ष पे्रक्षण: इस विधध मं प्ऱेक्षक खुद क्ष़ेत्र मं जाकर आांकड़े  एकत्र करता है। यह विधध छोटी 
और सीधमत क्ष़ेत्र क़े  शलए उपयकु्त होती है। समय और धन अधधक लगता है, ल़े वकन आँकड़े  विश्वसनीय होत़े  हैं। भारत में  
इस विधि का प्रयोग आर्थर सँग ि यूरोप में  लिप िे द्वारा की गइथ। 

2. अप्रत्यक्ष स क्ष त्क र: इस विधध मं प्ऱेक्षक स्ियां  ड़े टा इकट्ठा नहीं करता, बल्कक उनस़े  सांबां धधत व्यख्क्तयां स़े  जानकारी प्राप्त 
करता है। उदाहरण क़े  शलए, छात्रां की प्रगतत क़े  बाऱे  मं शिक्षक स़े  जानकारी ल़ेना। इस विधध मं लापरिाही या पक्षपाती 
जानकारी हो सकती है, ल़े वकन यह व्यापक क्ष़ेत्र मं उपयोगी होती है। 

3. सचून  स्रोत से संकलन (संपकक कत क द्व र ): इस विधध मं प्ऱेक्षक स्थानीय सांिाददाताआं स़े  ड़े टा एकत्र करता है जो बाद मं 
िोधकताा को भ़ेजत़े  हैं। यह विधध समय, धन और श्रम की दृतष्ट स़े  कम खचीली होती है, ल़े वकन आँकड़े  कभी-कभी 
अविश्वसनीय हो सकत़े  हैं। 

4. प्रश्न वली ववमध: इसमं प्रश्नािली विशभन्न व्यख्क्तयां को भ़ेजी जाती है, जो प्ऱेक्षक को उत्तर भ़ेजत़े  हैं। यह विधध व्यापक क्ष़ेत्र 
क़े  शलए उपयकु्त है और इसमं आँकडां की िुद्धता रहती है। 

5. अनसुचूी ववमध: यह विधध प्रशिक्षक्षत प्ऱेक्षकां द्वारा प्रश्न पूछकर आँकड़े  एकत्र करऩे  क़े  शलए उपयोगी है। सीधमत क्ष़ेत्र मं उपयोगी 
है, ल़े वकन समय और धन अधधक लगता है। इसक़े  द्वारा प्राप्त आँकड़े  विश्वसनीय होत़े  हैं। 

2. द्वद्वतीयक आँकडे (Secondary Data) 

➢ द्वद्वतीयक आँकडे ि़े  आँकड़े  होत़े  हैं  जो पहल़े  स़े  वकसी सांस्था, सांगठन, या िोधकताा द्वारा एकत्रत्रत वकए गए होत़े  हैं  और बाद मं 
इन्हं वकसी अन्य प्ऱेक्षणकताा द्वारा उपयोग मं शलया जाता है। 

➢ ल भ: इन आँकडां का सांकलन करत़े  समय समय, धन और श्रम की बचत होती है। 
➢ नकुस न: इन आँकडां की िुद्धता पर विचार करना आिश्यक होता है क्यांवक यदद पहल़े  स़े  आँकड़े  एकत्रत्रत करऩे  मं कोइा त्रुटट 

हुइा हो, तो ि़े  अविश्वसनीय हो सकत़े  हैं। 

CHAPTER 

 

स ां ख्यिकी 
 

1

1 



   

   

 
        

द्वद्वतीयक आँकड ़ों के प्र प्तत स्रोत: 
1. प्रक शित स्रोत: 

➢ यह ि़े  आँकड़े  होत़े  हैं  जो सरकारी, अद्धासरकारी और तनजी सांगठनां द्वारा प्रकाशित वकए जात़े  हैं। इनमं अन्तराथष्ट्र ीय सांगठनां, 
समाचार-पत्रां, पत्रत्रकाआं, और व्यख्क्तगत अनुसांधान द्वारा प्रकाशित आँकड़े  िाधमल होत़े  हैं। 

2. अप्रक शित स्रोत: 

➢ यह ि़े  आँकड़े  होत़े  हैं जो सरकारी और अद्धासरकारी सांस्थाएँ या सांगठन स्ियां  एकत्रत्रत करत़े  हैं  और उन्हं ररकॉडा या अशभल़ेख 
क़े  रूप मं अपऩे  पास रखत़े  हैं। बाद मं, य़े  आँकड़े  अनुसांधानकताा द्वारा उपयोग वकए जा सकत़े  हैं। 

3. अविेष (Archives): 

➢ य़े  आँकड़े  उन क्ष़ेत्रां स़े  सांबां धधत होत़े  हैं  जैस़े  पुरातत्ि, भूगभािास्त्र, मानििास्त्र इत्यादद, शजसमं पहल़े  स़े  एकत्रत्रत आँकडां का 
उपयोग अन्य िोधकतााआं द्वारा वकया जाता है। 

द्वद्वतीयक आँकड ़ों क  संकलन: 
1. संगणन  ववमध (Census Method): 

➢ इस विधध मं अनुसांधानकताा सांबां धधत समूह की प्रत्य़ेक इकाइा को सिेक्षण मं िाधमल करता है। जैस़े  वक जनगणना, पिुगणना, 
फसल गणना आदद। यह विधध अधधक समय और धन की आिश्यकता होती है, ल़े वकन इसस़े  प्राप्त आँकड़े  अधधक िुद्ध और 
विश्वसनीय होत़े  हैं। 

2. प्रततचयन/नमनू  ववमध (Sampling): 

➢ इस विधध मं अनुसांधानकताा सांबां धधत समूह की सभी इकाइयां को सिेक्षण मं िाधमल नहीं करता, बल्कक कुछ इकाइयां का 
चयन करता है शजन्हं प्रततदिा या नमूना कहा जाता है। 

➢ यह विधध समय, धन और श्रम की बचत करती है और यदद नमूऩे  का सही चयन वकया जाता है, तो इसक़े  पररणाम सांगणना 
विधध क़े  समान ही हो सकत़े  हैं। 

संगणन  ववमध और प्रततचयन ववमध म़ों अंतर: 
संगणन  ववमध (Census Method) 
➢ सभी इक इय ़ों से सचून  प्र तत की ज ती है: इस विधध मं सांबां धधत समूह की प्रत्य़ेक इकाइा को सिेक्षण मं िाधमल वकया जाता 

है, शजसस़े  पूरी जनसांयया की जानकारी प्राप्त होती है। 

➢ सीममत और छोटे के्षत्र के शलए उपयोगी: यह विधध सामान्यतः छोट़े  और सीधमत क्ष़ेत्रां मं प्रभािी होती है। 

➢ समय, धन और श्रम की अमधक आवश्यकत  होती है: चूँ वक इस विधध मं सभी इकाइयां को िाधमल वकया जाता है, यह समय, 
धन और श्रम अधधक खचा करती है। 

➢ ववभ शजत इक इय ़ों के अध्ययन के शलए उपयतुत है: जब वकसी क्ष़ेत्र मं विशभन्न प्रकार की इकाइयाँ होती हैं, तो यह विधध सबस़े  
उपयुक्त होती है। 

➢ आँकड ़ों की अमधक िदु्धत : चूँ वक सभी इकाइयाँ सिेक्षण मं िाधमल की जाती हैं, पररणाम अधधक िुद्ध और विश्वसनीय होत़े  हैं। 

➢ यह ववमध कम लोकवप्रय है: क्यांवक यह विधध अधधक समय और सांसाधनां की माांग करती है, इस़े  हर जगह प्रयोग मं लाना 
मुश्श्कल हो सकता है। 
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प्रततचयन ववमध (Sampling Method) 
➢ चयतनत इक इय ़ों से सचून  प्र तत की ज ती है: इस विधध मं पूऱे  समूह क़े  बजाय कुछ इकाइयां का चयन वकया जाता है, और 

उनस़े  जानकारी प्राप्त की जाती है। 

➢ ववस्तृत और बडे के्षत्र के शलए उपयोगी: यह विधध बड़े  और विस्तृत क्ष़ेत्रां मं प्रयोग की जाती है, जहाँ सांपूणा जनसांयया का 
सिेक्षण करना कदठन हो। 

➢ समय, धन और श्रम की कम आवश्यकत  होती है: चूँ वक क़े िल कुछ इकाइयाँ चुनी जाती हैं , इस विधध मं समय और सांसाधनां 
की बचत होती है। 

➢ सज तीय इक इय ़ों के अध्ययन के शलए उपयतुत है: जब इकाइयाँ समान प्रकार की हां, तो यह विधध उपयुक्त होती है। 

➢ आँकड ़ों की कम िदु्धत : चूँ वक सभी इकाइयाँ िाधमल नहीं होतीं, पररणाम मं कुछ असांगततयाँ हो सकती हैं। 

➢ यह ववमध अमधक लोकवप्रय है: यह विधध कम समय और सांसाधनां मं पररणाम प्राप्त करऩे  क़े  कारण अधधक लोकवप्रय है। 

प्रततचयन ववमध क  ववक स: 

20िीं िताब्दी क़े  मध्य मं इस विधध का विकास हुआ था। य़े ट्स ऩे  प्रततदिा ढाँचा (Sampling Design) प्रस्ततु वकया और 
कोचरन ऩे  इसकी प्रविधधयाँ विकशसत की हैं। 

 

3



   

   

 
        

z 

 

 

आँकड ़ों  क  सारणीयन (Data Tabulation) 
स ां ख्यिकी में  आँकड ें  क  सारणीयन महत्वपूर्ण है कि ें कक िह आँकड ें  को व्यवस्थित रूप में  प्रथतुत करत  है, जिससे उनक  कवशे्लषर् 
और समझन  आस न हो ि त  है। 

आँकड ़ों  के सारणीयन क  महत्व एवं उदे्दश्य: 
➢ अव्यवस्थित आँकड ें  को सांक्षिप्त और व्यवस्थित रूप में  प्रथतुत ककि  ि त  है। 

➢ स रर्ी में  तथि ें  और सूचन आें  को इस प्रक र प्रथतुत ककि  ि त  है कक उन्हें  समझने और ि द करने में  आस नी हो। 

➢ स रर्ी के म ध्िम से आँकड ें  से रेख चचत्र बन ने में  सह ित  ममलती है। 

➢ दो ि  दो से अमिक शे्रक्षर्ि ें  की तुलन  करने में  मदद ममलती है। 

➢ आँकड ें  को स रर्ी रूप में  देखकर अशुचिि ें  की पहच न की ि  सकती है। 

➢ स ां ख्यिकी कववेचन िैसे म ध्ि, म ध्ध्िक , बहुलक, कवषमत , सहसांबांि इत्ि दद को आस नी से ज्ञ त ककि  ि  सकत  है। 

➢ स रर्ी में  आँकड ें  को प्रथतुत करने से समि और सांस िन ें  की बचत होती है। 

स रणी के प्रमखु भ ग: 
1. स रणी संख्य  (Table Number): स रर्ी के शीषण पर इसकी सांयि  जलखी ि ती है। 

2. शीर्षक (Title): स रर्ी क  मुयि शीषणक छोट  और थपष्ट होन  च हहए। 

3. उपशीर्षक (Sub-title/Caption): आवश्िकत  होने पर शीषणक के नीचे ि  स रर्ी के थतांभ ें  के ऊपर उपशीषणक जलख  
ि त  है। 

4. अन ुशीर्षक (Stubs): िे वह शीषणक होते हैं  िो पांख्कति ें  ि  थतांभ ें  के जलए जलखे ि ते हैं। 

5. स रणी क  मखु्य भ ग (Main Body of Table): िह स रर्ी क  वह भ ग है जिसमें  आांकडे और पे्रिर् जलखे ि ते हैं। 

6. पद ़ों को क्रमशः लिखन : पां ख्कति ें  और थतांभ ें  में  पे्रिर् ें  को थि न, समि और अन्ि क रक ें  के अनुस र व्यवस्थित तरीके से 
जलख  ि त  है। 

7. टिप्पणी (Remarks): िब आवश्िक हो, तो स रर्ी के नीचे कवथतृत हटप्पक्षर्ि ँ जलखी ि ती हैं  िो आँकड ें  को और थपष्ट 
करती हैं। 

8. स्रोत (Source): प्रत्िेक स रर्ी के अांत में  इसके सांकलन ि  सांग्रह क  स्रोत जलख  ि त  है। 

स रणी के प्रक र: 
1. उदे्दश्य के आध र पर: 

➢ स म न्य उदे्दश्य स रणी: िह स रर्ी सूचन आें  ि  तथि ें  क  सांग्रहर् करने के जलए प्रिोग की ि ती है। 

➢ ववशेर् उदे्दश्य स रणी: िह स रर्ी कवशेष रूप से ककसी कवषि को प्रभ वी ढांग से प्रथतुत करती है। 
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2. रचन  के आध र पर: 

➢ सरि स रणी: इसमें  एक ही गरु् ि  कवशेषत  प्रदर्शित की ि ती है। 

➢ जटिि स रणी: इसमें  एक से अमिक गुर् ें  ि  कवशेषत आें  को प्रदर्शित ककि  ि त  है। इसे कवशेषत आें  की सांयि  के आि र 
पर ननम्नजलखखत भ ग ें  में  कवभ जित ककि  ि त  है: 

✓ टिगणु स रणी: दो कवशेषत आें  को प्रदर्शित ककि  ि त  है। 
✓ त्रिगणु स रणी: तीन कवशेषत आें  को प्रदर्शित ककि  ि त  है। 
✓ बहुगणु स रणी: कइण कवशेषत आें  को एक स ि प्रदर्शित ककि  ि त  है। 

3. मौलिकत  के आध र पर: 

➢ मौलिक स रणी: िह स रर्ी मलू आँकड ें  के आि र पर बन इण ि ती है। 

➢ व्यतु्पन्न स रणी: िह स रर्ी मलू आँकड ें  को अनुप त, प्रनतशत, औसत, गुर्क आदद के रूप में  पररवर्तित कर प्रथतुत की 
ि ती है। 
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स ांख्यिकीि शे्रणिि ाँ  (Statistical Series) 

स ां ख्यिकी में  आँकड ें  को एकत्रित कर उन्हें  व्यवस्थित तरीके से प्रथतुत करने के लिए उन्हें  ववलिन्न प्रक र की शे्रणिि ें  में  ब ांट  ज त  
है, त वक उनक  ववशे्लषि वकि  ज  सके। 

आाँ कड ़ों  की शे्रणिि ़ों  के प्रक र 
1. गिु के आध र पर स ांख्यिकीि शे्रणिि ाँ : 

➢ क ल शे्रिी: इसमें  आँकड ें  को समि के अनुस र व्यवस्थित वकि  ज त  है। उद हरि के लिए, म लसक आि, व र्षिक 
वबक्री। 

➢ स्थ न शे्रिी: इसमें  आँकड ें  को उनके िौगोलिक थि न के अनुस र वगीकृत वकि  ज त  है। उद हरि के लिए, ववलिन्न देश ें  
ि  र जि ें  की जनसांयि । 

➢ पररस्स्थति ि  स्स्थति शे्रिी: इसमें  आँकड ें  को वकसी ववशेष स्थितत ि  पररस्थितत में  वकए गए पररवततन ें  के आध र पर 
वगीकृत वकि  ज त  है। उद हरि के लिए, ववलिन्न वग ों  में  छ ि ें  की िम्ब इत ि  आिु। 

2. रचन  ि  बन वट के आध र पर स ांख्यिकीि शे्रणिि ाँ : 

➢ व्यख्तिगि शे्रिी: इसमें  प्रत्िेक आँकड  थवतांि होत  है और वकसी ववशेष समूह क  हहथस  नहीं होत । उद हरि के लिए, 
एक कक्ष  के प्रत्िेक ववद्य िी की िम्ब इत। 

➢ खण्डिि/अवगीकृि शे्रिी: इस शे्रिी में  प्रत्िेक आँकडे क  मलू्य आवृत्ति ि  ब रम्ब रत  के रूप में  लिख  ज त  है। 
उद हरि के लिए, ववलिन्न ववद्य र्ििि ें  के प्र पत ांक। 

मलू्य (प्र पि ांक) आवृत्ति/ब रम्ब रि  (ववद्य र्थिि ़ों की सांयि ) 

6 7 

8 9 

11 5 

13 3 

22 6 
 

➢ अखण्डिि/सिि्/वगीकृि शे्रिी: इस शे्रिी में  आँकड ें  को वग तन्तर ें  में  ववि लजत वकि  ज त  है और प्रत्िेक वगत में  आने 
व िे आाँ कड ़ों  की आवृत्तिि ँ लिखी ज ती हैं। उद हरि के लिए, छ ि ें  के प्र पत ांक को 0-20, 20-40, 40-60 आदद वग ों  
में  ववि लजत करन । 
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वग ान्िर मलू्य/वगा अन्िर ल आवृत्ति/ब रम्ब रि  

0-20 5 

20-40 7 

40-60 11 

60-80 10 

80-100 8 

आवृत्ति वविरि (Frequency Distribution) 
➢ आवृत्ति ववतरि में  आँकड ें  के मलू्य ें  और उनकी आवृत्तिि ें  को क्रमबद्ध रूप से प्रथतुत वकि  ज त  है। दो प्रक र के चर होते हैं: 

1. खण्डिि चर     2. अखण्डिि आवृत्ति बांटन 

1. खण्डिि चर 
➢ खण्डित चर ें  क  मूल्य तनणित होत  है ति  इन चर ें  के बीच में  कुछ अन्तर होत  है और िे स म न्ित: पूि ांक के रूप में  होते हैं। 
➢ खण्डित आवृत्ति बांटन में  चर मूल्य ें  को उनकी आवृत्तिि ें  के स ि व्यवस्थित वकि  ज त  है। इस हेतु इन चर मूल्य ें  के स मने 

ममि न त्रचह् ें  (टेिी त्रचह् ें) को प्रदर्शित वकि  ज त  है और वकतनी ब र चर आि  है, तगनकर पद मूल्य की आवृत्ति लिख दी ज ती 
है। 

➢ िदद चर ें  क  मूल्य पूि ांक ें  के रूप में  न हो तो उनकी ब रम्ब रत  की सांि वन एँ सीममत हो ज ती हैं, एेसी स्थितत में  अखांहित 
आवृत्ति बांटन की रचन  की ज ती है। 

➢ िदद चर मूल्य ें  क  ववथत र अत्िमधक हो तो िी अखण्डित आवृत्ति बांटन की रचन  की ज ती है। 

2.  अखण्डिि आवृत्ति बांटन - 

➢ अखण्डित आवृत्ति बांटन में  वग तन्तर ें  की सांयि  एवां  वग तन्तर ें  क  ववथत र इत्ि दद को ज्ञ त करने की तनम्न ववमधि ँ हैं: 
(i)  वग ान्िर ़ों की सांयि  - 

✓ स म न्ितः जो आँकडे/तथ्ि अव्यवस्थित होते हैं, उनके लिए िह तनणित करन  आवश्िक है वक इन प्रथतुत आँकड ें  
को उपिुक्त रूप से वग तन्तर ें  में  ब ँट  ज ए। इसक  कोइत तनणित तनिम नहीं है, िेवकन इस हेतु बन ए ज ने व िे वग ों 
की सांयि  न तो बहुत जि द  होनी च हहए और न ही बहुत कम। स म न्ितः वकसी आवृत्ति बांटन में  वग तन्तर ें  की सांयि  
5 ि  6 से कम ति  20 से अमधक नहीं होनी च हहए। 

✓ एच. ए. थटजतस ने वग तन्तर ें  की सांयि  ज्ञ त करने के लिए एक सूि ददि  है, जो तनम्नलिखखत है: 

𝑛 =  1 +  3.322 𝑙𝑜𝑔 𝑁  
𝑛 =  1 +  3.322 लघुगणक  𝑁  

  जह ँ, 

✓ (n) = वग ों  की सांयि  
✓ (N) = पद ें  की कुि सांयि  

 जैसे, िदद वकसी स ांख्यिकी शे्रिी में  पद ें  की सांयि  60 है, तो इसमें  वग ों  की सांयि  थटजतस के सूि के अनुस र वकतनी होगी: 
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थटजतस सूि: 

𝑛 =  1 +  3.22 𝑙𝑜𝑔 𝑁 िह ँ (N = 60) है, तो: 

𝑛 = 1 + 3.322 log 𝑁 
𝑛 = 1 + 3.322 × 1.778 

= 1 + 5.907 
= 𝑛 = 6.907 या 7 

(ii)  वग ान्िर ववस्ि र - 
✓ वग तन्तर ें  की सांयि  तनणित होने के ब द वग तन्तर ें  क  ववथत र तनणित वकि  ज त  है और सिी वग ों  क  अन्तर सम न 

रख  ज त  है। 
✓ वग तन्तर ववथत र ज्ञ त करने के लिए, सव तमधक मूल्य में  से सबसे कम मूल्य को घट कर, वग ों  की सांयि  से ि ग ददि  

ज त  है: 

वगग अन्तराल (𝑖) =
उच्चतम मान − न्यूनतम मान

वगाों  की संख्या  

𝑖 =
𝐿 − 𝑆

𝑛
 या 𝑖 =

𝐿 − 𝑆

1 + 3.322 log 𝑁
 

 जह ँ, 

✓ (L) = उच्चतम म न (highest value) 
✓ (S) = न्िूनतम म न (lowest value) 
✓ (n) = वग ों  की सांयि  (number of classes) 

वग ान्िर बन ने की ववधधि ाँ  
अपवर्जी ववधध [Exclusive Method] 

➢ इस ववमध में  एक वगत अन्तर ि की उच्च सीम , आगे व िे वगत-अन्तर ि की तनम्न सीम  होती है और इस ववमध में  वगत अन्तर ि 
की उच्च सीम  को उस वगत अन्तर ि में  श ममि नहीं वकि  ज त  है, बस्कक इसे अगिे वगत अन्तर ि में  श ममि वकि  ज त  है। 

➢ जैसे: - एक कक्ष  में  ववद्य र्ििि ें  के हहन्दी ववषि के प्र पत ांक ें  को (0-20, 20-40, 40-60) इस प्रक र ब ँट  गि  है तो 20 अांक 
प्र पत करने व ि  ववद्य िी (0-20) के वग तन्तर में  श ममि नहीं होकर (20-40) के वग तन्तर में  श ममि होग । 

➢ कभी-कभी वगत अन्तर ि की तनम्न सीम  को ही अपवर्जित कर ददि  ज त  है, लजसे तनम्न प्रक र लिख  ज त  है: 
➢ "0 से अमधक परन्तु 20 से अमधक नहीं" ([0.1-20]) 
➢ "20 से अमधक परन्तु 40 से अमधक नहीं" ([20.1-40]) 

सम वेशी ववधध [Inclusive Method] 

➢ इस ववमध में  एक वगत अन्तर ि की उच्च सीम  और दूसरे वगत अन्तर ि की तनम्न सीम  में  1 क  अन्तर होत  है। 
➢ वे आँकडे/तथ्ि जो पिू ांक म न रखते हैं, उनके लिए इस ववमध क  प्रिोग आस नी से वकि  ज  सकत  है। जैसे: 

(0-19)    0-20 

(20-39)  या   21-40 
(40-59)   41-60 
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➢ िेवकन कइत ब र वे आँकडे/तथ्ि जो पूि ांक के रूप में  नहीं होते हैं, तो इस ववमध में  कदिन इत होती है, इसलिए सम वेशी शे्रिी को 
अपवजी शे्रिी में  बदि  ज त  है। 

➢ इस प्रवक्रि  के दौर न पहिे वगत-अन्तर ि की उच्च सीम  और अगिे वगत-अन्तर ि की तनम्न सीम  के अन्तर को 2 बर बर ि ग ें  
में  ब ँटकर आध  ि ग पहिे वगत-अन्तर ि की उच्च सीम  में  जोडते हैं  और आध  ि ग अगिे वगत-अन्तर ि की तनम्न सीम  में  से 
घट ते हैं। 

➢ जैसे: (0-20, 21-40) इन वग तन्तर ें  को बदिने से इनक  म न (0) से (20.5), और (20.5) से (40.5) इस प्रक र हो ज त  
है। 

खलेु ससरे व ले वगा – 

➢ किी-किी वकसी ददए गए वगत-अन्तर ि में  प्रिम वगत की तनम्न सीम  के थि न पर 'से कम' एवां  अन्न्तम वगत-अन्तर ि की उच्च 
सीम  के थि न पर 'से अमधक' लिख ददि  ज त  है एेसे वगत-अन्तर ि ें  को खिेु लसरे व िे ि  वववृि मखुी वगत-अन्तर ि कह  
ज त  है। 

➢ जैसे:- 20 से कम (इसमें  तनम्न सीम  की जगह 'से कम' है। 
20-40 
40-60 
60-80 

➢ 80 से अमधक (इसमें  उच्च सीम  की जगह 'से अमधक' है।) 

स ध रि आवृत्ति व सांचिी आवृत्ति/ब रम्ब रि  – 

➢ स म न्िति  अिग-अिग वगत-अन्तर ि के स मने उनकी आवृत्ति / ब रम्ब रत  लिखी ज ती है तो इसे स ध रि आवृत्ति ब रम्ब रत  
कहते हैं, िेवकन कइत ब र आवृतति ें/ब रम्ब रत आें  को वगत-अन्तर ि के अनुस र अिग-अिग न लिखकर आवृत्तिि ें  के िोग के 
रूप में  लिख  ज त  है तो इसे सांचिी ब रम्ब रत /आवृत्ति कह  ज त  है। 

➢ इस स्थितत में  प्रत्िेक वगत-अन्तर ि की दोन ें  सीम एँ न लिखकर केवि एक ही सीम  लिखी ज ती है। 
➢ जब सांचिी आवृत्ति/ब रम्ब रत  उच्च सीम  के आध र पर लिखी ज ए तो इसे 'से कम' सांचिी ब रम्ब रत  कह  ज त  है ति  जब 

सांचिी ब रम्ब रत , वगत-अन्तर ि की तनम्न सीम  के आध र पर लिखी ज ए तो इसे 'से अमधक' सांचिी ब रम्ब रत  कह  ज त  है। 

साधारण आवृत्ति/बारम्बारता संचयी आवृत्ति/बारम्बारता 

वर्ग अन्तराल आवृत्ति वर्ग अन्तराल 'से कम' संचयी 
आवृत्ति 

वर्ग अन्तराल 'से अधधक' संचयी 
आवृत्ति 

0 - 20 5 20 से कम 5 0 से अधिक 35 

20 - 40 7 40 से कम 12 20 से अधिक 30 

40 - 60 11 60 से कम 23 40 से अधिक 23 

60 - 80 8 80 से कम 31 60 से अधिक 12 

80 - 100 4 100 से कम 35 80 से अधिक 4 
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आवृत्ति वविरि क  ग्र फीि प्रदशान/तनरूपि - 

1. आवृत्ति रेख त्रचि – 

 
2. आवृत्ति आिि चचत्र [हिस्टोग्र म/Mistogram] 

 
आवृत्ति आिि चचत्र से बहुलक की गिन  करन  :- 

➢ आवृत्ति आित त्रचि में  आित एक-दूसरे से सटे हुए होते हैं। िदद वगत अन्तर ि सम वेशी हो तो पहिे उसे अपवजी में  बदिन  
च हहए।  

➢ अखण्डित शे्रणी में  वबन्दू रेख  ववमध द्व र , आवृत्ति आित त्रचि से बहुिक क  तनध तरि तनम्न प्रक र से वकि  ज त  है : 
➢ सव तमधक ऊँच इत व ि  आित, बहुिक वगत क  आित म न  ज त  है। इस सव तमधक ऊँच इत व िे आित के द हहने कोने को इससे 

पहिे व िे आित के ऊपरी द हहने कोने से ममि ते हैं  ति  सव तमधक ऊँच इत व िे आित के ब ँिे कोने को, इस आित के आगे 
व िे आित के ब ँिे कोने से ममि ते हैं। जह ँ िे दोन ें  रेख एँ एक-दूसरे को क टती हैं, उस कट न वबन्दू से x-अक्ष ि  x-िुज  पर 
िम्बवत् रेख  खींची ज ती है।  

➢ िह िम्बवत् रेख  x-अक्ष को जह ँ पर ममिती है, वही बहुिक क  म न होत  है। 
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3. आवृत्ति बहुभरु्ज [Frequency Polygon] - 
➢ इसे वगत अन्तर ि ें  के मध्ि वबन् आें  एवां  सांबां मधत आवृतति ें/ब रम्ब रत आें  के अनुप त से बन ि  ज त  है। िह एक, अनेक िुज आें  

क  जि ममतीि वक्र होत  है। लजसे आवृत्ति आित त्रचि के द्व र  िी बन ि  ज  सकत  है ति  वबन  आवृत्ति आित त्रचि के िी 
बन ि  ज  सकत  है। 

➢ दो प्रक र के आँकड ें/तथ्ि ें  की तुिन  करने के लिए िी दो आवृत्ति बहुिुज एक स ि बन ए ज  सकते हैं। 
➢ आवृत्ति बहुिुज क  प्रिोग खण्डित व अखण्डित आवृत्ति ववतरि को दश तने हेतु वकि  ज त  है। 

 
4. आवृत्ति वक्र – 
➢ आवृत्ति बहुिुज को मुक्त ह ि से सरलित करके आवृत्ति वक्र बन ि  ज त  है, इसलिए आवृत्ति वक्र को ही सरिीकृत आवृत्ति 

बहुिुज िी कह  ज त  है।  
➢ इसमें  आवृत्ति बहुिुज में  बनने व िी कोिीित  (कोन ें) को दूर करने हेतु ववलिन्न वबन् आें  को सीधी रेख  के रूप में  न ममि कर 

मुक्त ह ि से ममि ि  ज त  है, परन्तु एेस  करते समि ध्ि न दे वक आवृत्ति वक्र क  के्षिफि, आवृत्ति बहुिुज के बर बर ही रहन  
च हहए। 
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➢ आवृत्ति बहुिुज को 2 ववमधि ें  से सरिीकृत वकि  ज त  है:  
✓ जि ममतीि ववमध -  

▪ इस ववमध में  आवृत्ति बहुिुज के वबन् आें  को थवतांि रूप से ममि ते हुए आवृत्ति वक्र बन ि  ज त  है, इसे मकु्त हाथ ववमध 
भी कह  ज त  है। 

✓ गणितीि ववमध – 
▪ इस ववमध में  मुयि आवृत्तिि ें  को सरिीकृत 

आवृतति ें  में  बदि  ज त  है। 
▪ सरिीकृत आवृत्ति बन ने हेतु प्रत्िेक वगत-

अन्तर ि की आवृत्ति में  उसके आगे व पीछे 
के वग ों  की आवृतति ँ जोडकर औसत प्र पत 
वकि  ज त  है, लजसे सरिीकृत आवृत्ति 
कह  ज त  है। 

▪ प्रिम व अन्न्तम वगत के ऊपर व नीचे के क्रम 
की आवृत्ति नहीं होती है अतः इन्हें  शून्ि म नकर औसत ज्ञ त वकि  ज त  है। 

▪ इन्हीं सरि की गइत आवृत्तिि ें  को ग्र फ पेपर पर ममि ने से आवृत्ति वक्र प्र पत होत  है। 

गणििीि ववधध ि  सरलीकृि आवृतिि ़ों द्व र  आवृत्ति वक्र – 

वग ान्िर आवृत्ति सरलीकृि आवृत्ति 

0-20 6 0 + 6 + 8

3
= 46 

20-40 8 6 + 8 + 12

2
= 8.6 

40-60 12 8 + 12 + 4

3
= 8 

60-80 4 12 + 4 + 6

3
= 7.3 

80-100 6 4 + 6 + 7

3
= 3.6 

100-120 7 6 + 7 + 0

3
= 6.6 

120-140 7 7 + 7 + 0

3
= 4.6 

आवृत्ति वक्र ़ों  के प्रक र [Types of Frequency Curve] - 
1. समधमि आवृत्ति वविरि वक्र – 

➢ जब वकसी सांख्ख्यकी शे्रणी में  आवृत्तिि ँ एक तनणित क्रम में  बढ़ती हैं  एवां  उच्चतम म न तक पहँुचकर उसी तनणित क्रम से घटती 
हैं  तो एेसे आवृत्ति ववतरि को समममत आवृत्ति ववतरि ति  इस ववतरि से जो आरेख बनत  है, उसे समममत आवृत्ति ववतरि 
वक्र ि  प्रस म न्ि वक्र कह  ज त  है। 
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➢ एेसे आवृत्ति ववतरि वक्र में  ववषमत  नहीं प इत ज ती है। आवृत्ति वक्र के उच्चतम शीषत वबन्दू से x-अक्ष पर/कै्षततज अक्ष पर िांब 
िाि  ज ए तो वक्र दो बर बर ि ग ें  में  ववि लजत होत  है ति  िह िांब, x-अक्ष को लजस वबन्दू पर क टत  है, वही म न, सम न्तर 
म ध्ि, म ण्ध्िक  व बहुिक क  म न होत  है। अि तत् िे तीन ें  म न समममत आवृत्ति ववतरि में  बर बर होते हैं। 

वग ान्िर आवृत्ति 

0-15 4 

15-30 11 

30-45 19 

45-60 10 

60-75 3 

 

2. असमधमि आवृत्ति वविरि वक्र – 
➢ जब वकसी आवृत्ति ववतरि में  आवृतति ें  के बढ़ने ि  घटने क  क्रम सम न नहीं होत  है तो इसे असमममत आवृत्ति ववतरि कह  

ज त  है ति  इससे जो वक्र बनत  है, वह असमममत आवृत्ति ववतरि वक्र कहि त  है। 
➢ िे दो प्रक र के होते हैं  – 

✓ धन त्मक ववषमत   वक्र 
▪ िदद आवृत्ति ववतरि में  प्र रांि में  आधे से कम पद ें  की आवृत्तिि ँ अमधक अन्तर से बढ़ते हुए उच्चतम थतर पर पहँुचती हैं 

ति  उसके ब द उच्चतम वबन्दू से कम अन्तर से घटती हुइत प्रतीत होती हैं  तो एेस  ववतरि, धन त्मक ववषमत  आवृत्ति 
ववतरि कहि त  है। 

▪ धन त्मक ववषमत  आवृत्ति ववतरि वक्र में  शीषत/उच्चतम वबन्दू से कै्षततज/x-अक्ष पर िांब िालने से वक्र क  द हहन  
ि ग बड  प्रतीत होत  है, तो एेसे आवृत्ति ववतरि में  सम न्तर म ध्ि क  म न, बहुिक से जि द  होत  है। 

वग ान्िर आवृत्ति 

0-7 4 

7-14 28 

14-21 42 

21-28 37 

28-35 27 

35-42 24 

42-49 19 

49-56 14 

56-63 8 
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✓ ऋि त्मक ववषमत  ववतरि वक्र – 
▪ िदद वकसी आवृत्ति ववतरि में  प्र रांि में  आधे से जि द  पद ें  की आवृतति ँ कम अन्तर से बढ़ती हुइत उच्चतम वबन्दू पर 

पहँुचती हैं  ति  उच्चतम वबन्दू के पि त् तीव्र अन्तर से कम होती हुइत प्रतीत होती हैं  तो इसे  ऋि त्मक ववषमत  आवृत्ति 
ववतरि ति  इससे बनने व िे वक्र को  ऋि त्मक ववषमत  वक्र कह  ज त  है। 

▪ उस वक्र के उच्चतम/शीषत वबन्दू से कै्षततज अक्ष/x-अक्ष पर िांब िालने से वक्र क  ब ँि  ि ग बड  प्रतीत होत  है, एेसे 
आवृत्ति ववतरि वक्र में  बहुिक क  म न, सम न्तर म ध्ि से अमधक होत  है। 

वर्ग अन्तर आवृत्ति 

0 – 9 7 

9 – 18 11 

18 - 27 15 

27 - 36 21 

36 - 45 27 

45 - 54 39 

54 - 63 19 

63 - 72 9 

72 - 81 4 
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5. सांचिी आवृत्ति वक्र [ओर्ज इव वक्र]  
➢ दी हुइत आवृतति ें  को क्रम नुस र संचधयत कर वक्र बन ि  ज त  है। 
➢ इस वक्र के 2 रूप होते हैं  – 

✓ ऊपरी सीम  ओज इव वक्र - 
▪ िह आवृत्ति वक्र "से कम" सांचिी आवृत्ति वक्र कहि त  है, इसमें  आवृतति ें  के बढ़ने की प्रवृत्ति प इत ज ती है। 
▪ िह वक्र हमेश  ब ँिे नीचिे कोने से द हहने ऊपरी कोने की ओर बढ़त  ज त  है। 
▪ इस वक्र में  वगत-अन्तर ि की उच्च सीम आें  को x-अक्ष पर एवां बढ़ती हुइत सांचिी आवृतति ें/ब रम्ब रत आें  को y-अक्ष 

पर रख  ज त  है। 
✓ तनचिी सीम  ओज इव वक्र - 

▪ िह आवृत्ति वक्र "से अमधक" सांचिी आवृत्ति वक्र िी कहि ती है। इस वक्र में  वगत-अन्तर ि की तनचिी सीम  को x-
अक्ष पर एवां  घटती हुइत आवृतति ें/ब रम्ब रत आें  को y-अक्ष पर रख  ज त  है। 

▪ िह वक्र ऊपरी ब ँिे कोने से नीचिे द हहने कोने की ओर घटती हुइत सांचिी आवृतति ें/ब रम्ब रत आें  के स ि बन ि  
ज त  है। 

▪ सांचिी आवृत्ति वक्र में  म ण्ध्िक  एवां  ववि जक मूल्य ें  क  तनध तरि वकि  ज त  है। 

वग ान्िर आवृत्ति 'से कम' 
सांचिी आवृत्ति 

'से अधधक' 
सांचिी आवृत्ति 

10-15 4 4 84 
15-20 5 9 80 
20-25 10 19 75 
25-30 17 36 65 
30-35 18 54 48 
35-40 14 68 30 
40-45 12 80 16 
45-50 1 81 4 
50-55 3 84 3 

 

'से कम' ति  'से अमधक' सांचिी आवृत्ति वक्र जह ँ एक-दूसरे को ममिते हैं  ि  क टते हैं, वह ँ से कै्षततज अक्ष/x-अक्ष पर खींच  गि  
िांब, लजस वबन्दू पर x-अक्ष को क टत  है, वह मूल्य, म ण्ध्िक  होग । 

म ण्ध्िक  मूल्य ति  अन्ि ववि जक मूल्य ें  क  तनध तरि ग कटन ग्र फ ववमध द्व र  िी वकि  ज त  है। 
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